
 1المحاضرة الحادٌة عشر قٌاسً 

 تقدٌر ثوابت نموذج خطً بدون ثابت تقاطع 

 تقدٌر ثوابت النموذج باكثر من متغٌر مستقل  بحدود ثقة

قد ٌكون لدى الباحث فكرة عن ان خط الانحدار  -تقدٌر ثوابت نموذج خطً بدون ثابت تقاطع :

وذج اي ان شكل النموذج الاساسً ٌبداء من نقطة الاصل اي لا ٌوجد ثابت تقاطع فً هذا النم

 فً حالة متغٌر مستقل واحد هو 

           

وفً هذه الحالة ستكون لدٌنا بالطرٌقة المباشرة او بطرٌقة الانحرافات معادلة واحدة  نحصل 

 علٌها من اشتقاق المعادلة ادناه بالنسبة لثابت المٌل وكما ٌلً 
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 ومنها نجد ان 
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 ٌلً وفً حالة المتغٌرٌن المستقلة ٌكون شكل النموذج بدون ثابت تقاطع كما 

                  

 ومنها نحصل بالطرٌقة المباشرة  على  
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 فوفات وكما فً ادناهوٌمكن كتابتها بطرٌقة المص
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 وٌمكن ان نلاحظ بان قٌم الثوابت ستصبح كما ٌلً  
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البٌانات التالٌة تمثل انتاج مزارع من القمح  بحسب المساحة وعدد العمال علما  -مثال:

بان دالة الانتاج المراد تقدٌرها ٌجب ان تكون  بدون ثابت تقاطع اي عندما تكون عوامل الانتاج 

 صفر فان الانتاج سٌكون صفر اٌضا 



الانتاج  المزرعة
 بالطن

عدد  مساحةال
 العمال

Yx1 Yx2 X1x2 X12 X22 

1 550 600 40 330000 22000 24000 360000 1600 

2 250 300 30 75000 7500 9000 90000 900 

3 890 1000 50 890000 44500 50000 1000000 2500 

4 1500 2000 60 3000000 90000 120000 4000000 3600 

5 70 70 6 4900 420 420 4900 36 

6 125 120 12 15000 1500 1440 14400 144 

7 600 650 62 390000 37200 40300 422500 3844 

 12624 5891800 245160 203120 4704900 260 4740 3985 مجموع

 
وٌمكن كتابة مصفوفة المعادلات الطبٌعٌة المشتقة اعلاه بالتعوٌض عن عناصر المصفوفة بما 

لتصبح كما فً ادناه. فً الجدول اعلاهٌساوٌها   
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 واذا  قدرنا الدالة بدون ثابت تقاطع كانت النتيجة كما في ادناه

                          
 

 

 

 



Model Unstandardized Coefficients Standardized 

Coefficients 

t Sig. 

B Std. Error Beta 

1 
x1 .672 .038 .839 17.609 .000 

x2 3.033 .825 .175 3.676 .014 

a. Dependent Variable: y 

b. Linear Regression through the Origin 

 

ارا كٌا تصذد تقذير الاًتاج كذالة  

 تسيطة تاحذ عواهل الاًتاج 
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واذا اردنا تقدٌر  
الانتاج كدالة بالمساحة فقط مرة وكدالة بالعمل فقط مرة اخرى فان نتائج التقدٌر كما 
 ٌلً
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Coefficients
a,b

 

Model Unstandardized Coefficients Standardized 

Coefficients 

t Sig. 

B Std. Error Beta 

1 x1 .799 .029 .996 27.175 .000 

a. Dependent Variable: y 

b. Linear Regression through the Origin 

 

 
اعتبار الانتاج دالة بالمساحةب -1  
  اما اذا اردنا تقدٌره كذالة بالعمل فقط -2
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اما خطاه القٌاسً فٌحسب بالصٌغة التالٌة بعد استخراج مجموع مربعات الاخطاء 
طاء القٌاسً للثابت بالصٌغة العشوائٌة من معادلة الانحدار الخاصة بها للٌحسب الخ

.التالٌة  
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Coefficients
a,b

 

Model Unstandardized Coefficients Standardized 

Coefficients 

t Sig. 

B Std. Error Beta 

1 x2 16.090 2.619 .929 6.144 .001 
 

 

 

ح  تاى ووات  الذالة هنٌوية دذا حسة اتتثا  ويوكي اى ًلا  

t 

 اها ارا كاى التقذير تظل عذم افتراض كوى وات  التقاطع صفر فاى ًتيجة التقذير ستكوى  الونادلة التالية 

 

واى ووات  الذالة لن تكي هنٌوية   

 وتاصة وات  التقاطع وهناهل النول

                                
 

Coefficients
a
 

Model Unstandardized Coefficients Standardized 

Coefficients 

t Sig. 

B Std. Error Beta 

1 

(Constant) 6.103 36.211  .169 .874 

x1 .674 .044 .896 15.432 .000 

x2 2.874 1.313 .127 2.189 .094 

a. Dependent Variable: y 

 

اى تقذير اي وات  تحذود وقة ًحصل عليه هي اضافة وطرح حاصل ضرب الخطاء  -تحذود وقة : تقذير الثوات 

بمستوى  tالمراد التقدٌر عند مستوى الثقة المناسب لها اي عند قٌمة لـ  tالقياسي للثات  تقيوة 

% اذا كنا بصدد 1% او عند مستوى معنوٌة 55% اذا كنا بصدد تقدٌر حدود ثقة 5معنوٌة 

 %55حدود ثقة تقدٌر ب

 

                 الحدالادنى 



 

                 الحدالاعلى

علما بان الخطاء القٌاسً ٌستخرج بنفس الطرٌقة السابقة حٌث ٌمكن ان نستخرج قٌمة الاخطاء 

  ∑ً العشوائٌة ثم مربعاتها للحصول على مجموع مربعات الخطاء العشوائ
  

 وبالعودة الى المعادلة المقدرة بدون ثابت تقاطع والتً كانت  

  
                          

  

 ٌمكن استخراج الاخطاء العشوائٌة ومربعاتها من البٌانات الاصلٌة

  مره للمعادلة المقدرة باعتبار الانتاج دالة بكل من المساحة والعمل 
ومرة باعتبار الانتاج دالة   

   فقط بالمساحة ومربعاتها 
العمل فقط  واخرى للدالة التً قدرت باعتبار الانتاج دالة فً    

   ومربعاتها هً 
 ونتائجها كما فً الجدول ادناه   

الانتاج  المزرعة
 بالطن

عدد  المساحة
 العمال

     
     

     
  

1 550 600 40 25.60 655.36 4984.36 8760.96 

2 250 300 30 -42.50- 1806.25 106.09 54149.29 

3 890 1000 50 66.50 4422.25 8281.00 7310.25 

4 1500 2000 60 -25.80- 665.64 9604.00 285797.16 

5 70 70 6 4.78 22.85 197.96 704.37 

6 125 120 12 8.00 64.00 847.97 4634.89 

7 600 650 62 -24.66- 608.12 6504.42 158069.86 

 519427 30526 8244.5  260 4740 3985 مجموع
 

وٌمكن ان تحتسب الاخطاء القٌاسٌة فً حالة الانحدار الخطً البسٌط بدون ثابت تقاطع لمادلة 

 الانتاج كدالة بالمساحة مرة ولدالة الانتاج كدالة بالعمل مرة اخرى وكما فً ادناه

لمساحة وٌمكن اختبارمعنوٌته بقسمة الثابت على قٌمة الخطاء فً حالة الانتاج دالة با -1

 ومقارنتها بالجدولٌة عند مستوى المعنوٌة المطلوب ودرجات حرٌة tلاحتساب قٌمة 

 n-k=7-1=6 
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=27.5 

 
نقول بان  7.3.3% والبالغة 1المحسوبة اكبر من الجدولٌة بمستوى معنوٌة   بما ان قٌمة

 للمساحة تاثٌر معنوي جدا على الانتاج
وبنفس الطرٌقة ٌمكن احتساب الخطاء القٌاسً للثابت فً حالة الانحدار البسٌط بدون ثابت 

  هتقاطع لدالة الانتاج كدالة بالعمل وكما فً ادنا
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=6.41 

  
  وٌمكن القول بان العمل لوحده له تاثٌر معنوي جدا على الانتاج

 

ذا كنا بصدد تقدٌر الاخطاء القٌاسٌة لثوابت الدالة التً بها اعتبر الانتاج دالة بكل من اما ا

 فان الخطاء القٌاسً للثابت الاول هو  المساحة والعمل
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=0.038 
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=0.82 

 

 2.571% هً  5ومستوى معنوٌة  5عند درجات حرٌة  tعلما بان قٌم 

 لثابت المساحة % تحسب كما فً ادناه 55ة وبذلك فان تقدٌر الثوابت بحدود ثق

                                         الحدالادنى 

 

                                        الحدالاعلى

 % تتراوح بٌن حد ادنى والعلى كما فً ادناه 55اما لثابت العمل فان قٌمة معامله بمستوى ثقة 



                                      الحدالادنى 

 

                                      الحدالاعلى

 

 5عند درجة حرٌة  tان قٌمة % اذ 55لثقة بمستوى معنوٌة بنفس الطرٌقة تقدر حدود او

 بالمعادلات اعلاه  tاذ ستتغٌر فقط قٌمة  4.032% هً  1ومستوى معنوٌة 

                                        الحدالادنى 

 

 82                                     الحدالاعلى

 % كما ٌل55ًولثابت العمل تصبح حدود المعامل بمستوى ثقة 

                                       الحدالادنى 

 

                                      الحدالاعلى
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